
Integrálszámítás 

 

A határozatlan integrál 

 

Legyen f az  ba;  intervallumon értelmezve. Ha létezik f-hez olyan  ba; -on értelmezett F 

függvény, hogy minden  bax ; -ra ( ) ( )xfxF =' , akkor azt mondjuk, hogy F az f primitív 

függvénye. 

Megjegyzés: Ha F primitív függvénye f-nek, akkor cF +  is ( Rc , tetszőleges) primitív 

függvénye f-nek. 

Az f primitív függvényeinek a halmazát határozatlan integrálnak nevezzük, és így jelöljük: 

( ) dxxf . 

 

A határozatlan integrál néhány tulajdonsága: 

 

( ) ( ) = dxxfcdxxfc  

( ) ( ) ( ) ( ) dxxgdxxfdxxgxf   =  

 

Alapintegrálok   Megjegyzések, összefüggések 
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Integrálási módszerek 
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Parciális integrálás: ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) −= dxxgxfxgxfdxxgxf ''  
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Parciális törtekre bontás: 
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Helyettesítéses integrálás 

 

 

A határozott integrál 

 

A Newton-Leibniz.formula a következő: Ha  ba; -on f integrálható és ( ) ( )xfxF =' , akkor 

( ) ( ) ( ) −=

b

a

aFbFdxxf  

 

A határozott integrál alkalmazásai 

 

Területszámítás 

 A határozott integrál kiszámítása – gyakorlatilag. 

 

Ívhossz-számítás 

Az ívhossz a következőképpen számítható. Ha az   R→baf ;:  függvény 

deriválható, akkor f képének ívhossza: ( )( ) dxxf
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Felszínszámítás 

Forgástest felszíne a következőképpen számítható. Ha az   R→baf ;:  függvény 

deriválható, akkor f grafikonjának az x tengely körüli forgatásával származtatott 

forgásfelület felszíne: ( ) ( )( ) +

b

a

dxxfxf
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'12 . 

Térfogatszámítás 

Forgástest térfogata a következőképpen számítható. Ha az   R→baf ;:  függvény 

deriválható, akkor f grafikonjának az x tengely körüli forgatásával származtatott 

forgásfelület térfogata: ( )
b

a

dxxf 2 . 

 

Improprius integrál 
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